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1. Êàêîâà íàèáîëüøàÿ äëèíà àðèôìåòè÷åñêîé ïðîãðåññèè èç íàòóðàëüíûõ ÷èñåë
a1, a2, . . . , an ñ ðàçíîñòüþ 2, â êîòîðîé ïðè âñåõ k = 1, 2 . . . , n âñå ÷èñëà a2k+1
ÿâëÿþòñÿ ïðîñòûìè?

2. Äàíû 2019 ìíîãî÷ëåíîâ 2018-é ñòåïåíè, íèêàêèå äâà èç êîòîðûõ íå èìåþò
îáùèõ êîðíåé. Èçâåñòíî, ÷òî êàæäûé èç ýòèõ ìíîãî÷ëåíîâ èìååò îáùèé êîðåíü
ñ ñóììîé 2018 îñòàëüíûõ. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà ýòèõ 2019 ìíîãî÷ëåíîâ ðàâíà
íóëþ.

3. Íà êëåò÷àòîé áóìàãå íàðèñîâàí âûïóêëûé ìíîãîóãîëüíèê, òàê, ÷òî âñå åãî
âåðøèíû íàõîäÿòñÿ â âåðøèíàõ êëåòîê, è íè îäíà èç åãî ñòîðîí íå èäåò ïî ãî-
ðèçîíòàëè èëè âåðòèêàëè. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà äëèí âåðòèêàëüíûõ îòðåçêîâ
ëèíèé ñåòêè, çàêëþ÷åííûõ âíóòðè ìíîãîóãîëüíèêà, ðàâíà ñóììå äëèí ãîðè-
çîíòàëüíûõ îòðåçêîâ ëèíèé ñåòêè, çàêëþ÷åííûõ âíóòðè ìíîãîóãîëüíèêà.

4. ×åòûðåõóãîëüíèê ABCD îïèñàí âîêðóã îêðóæíîñòè ω. P, Q, R, S � òî÷êè
êàñàíèÿ ýòîé îêðóæíîñòè ñî ñòîðîíàìè AB, BC, CD, DA ñîîòâåòñòâåííî.
Â òðåóãîëüíèêè APS, BPQ, CQR, DRS âïèñàíû îêðóæíîñòè. Öåíòðû ýòèõ
îêðóæíîñòåé îáîçíà÷åíû X, Y, Z, V ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî äèàãîíà-
ëè ÷åòûðåõóãîëüíèêà XY ZV âçàèìíî ïåðïåíäèêóëÿðíû.

5. Êàæäûé çðèòåëü ñïåêòàêëÿ, êóïèâøèé áèëåò â ïåðâûé ðÿä, çàíÿë îäíî èç ìåñò
â ïåðâîì ðÿäó. Îêàçàëîñü, ÷òî âñå ìåñòà â ïåðâîì ðÿäó çàíÿòû, íî êàæäûé çðè-
òåëü ñèäèò íå íà ñâîåì ìåñòå. Áèëåòåð ìîæåò ïîìåíÿòü ìåñòàìè äâóõ ñîñåäåé,
åñëè îáà ñèäÿò íå íà ñâîèõ ìåñòàõ. Ñìîæåò ëè îí ðàññàäèòü âñåõ çðèòåëåé
ïåðâîãî ðÿäà íà ñâîè ìåñòà ïðè ëþáîé óêàçàííîé ïåðâîíà÷àëüíîé ðàññàäêå?


