
Îëèìïèàäà øêîëüíèêîâ ÑÏáÃÓ ïî ìàòåìàòèêå

Ïðèìåðû çàäàíèé îòáîðî÷íîãî ýòàïà

2024/2025 ó÷åáíûé ãîä

Çàäàíèÿ äëÿ 8�9 êëàññîâ

1. (10 áàëëîâ) Ïîñëåäîâàòåëüíîñòü (xn) çàäàíà ñîîòíîøåíèåì: x0 = 0, xn =
1

2− xn−1

äëÿ êàæäîãî íàòóðàëüíîãî n. ×åìó ðàâíî x1 · x2 · . . . · x2023?

à) 1

á) 2023

â) 1/2023

ã) 1/2024

ä) äðóãîé îòâåò

Îòâåò: ã)

Ðåøåíèå. Âûïèøåì íåñêîëüêî ïåðâûõ ÷ëåíîâ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè â ÿâíîì âèäå:

x0 = 0, x1 =
1

2− x0

=
1

2
,

x2 =
1

2− x1

=
1

2− 1
2

=
1
3
2

=
2

3
, x3 =

1

2− x2

=
1

2− 2
3

=
1
4
3

=
3

4
, . . .

Ïóñòü xk−1 =
pk−1

qk−1
. Òîãäà

xk =
pk
qk

=
1

2− xk−1

=
1

2− pk−1

qk−1

=
1

2qk−1−pk−1

qk−1

=
qk−1

2qk−1 − pk−1

.

Òàêèì îáðàçîì, âèäèì, ÷òî ÷èñëèòåëü íîâîãî ÷ëåíà ïîñëåäîâàòåëüíîñòè � ýòî çíàìå-

íàòåëü ïðåäûäóùåãî ÷ëåíà ïîñëåäîâàòåëüíîñòè. È ïðè ýòîì ÷åòíîñòü çíàìåíàòåëÿ

íîâîãî ÷ëåíà ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ñîâïàäàåò ñ ÷åòíîñòüþ ÷èñëèòåëÿ ïðåäûäóùåãî

÷ëåíà ïîñëåäîâàòåëüíîñòè. Ïîýòîìó

x1 · x2 · . . . · x2023 =
p1
q1

· p2
q2

· . . . · p2023
q2023

=

=
p1
q1

· q1
2q1 − p1

· 2q1 − p1
3q1 − 2p1

· 3q1 − 2p1
4q1 − 3p1

· . . . · 2022q1 − 2021p1
2023q1 − 2022p1

=
p1

2023q1 − 2022p1
.

Ïîñêîëüêó p1 = 1, à q1 = 2, òî ïîëó÷àåì

p1
2023q1 − 2022p1

=
1

2023 · 2− 2022
=

1

4046− 2022
=

1

2024
.

2. (10 áàëëîâ) 20 ÷åëîâåê ïèñàëè òåñò, ðåçóëüòàò êîòîðîãî � íåêîòîðîå íàòóðàëüíîå

÷èñëî. Èçâåñòíî, ÷òî Ñàøà íàáðàë íà 98 áàëëîâ áîëüøå, ÷åì ñðåäíèé áàëë îñòàëü-

íûõ ó÷àñòíèêîâ. À íà ñêîëüêî áîëüøå íàáðàë Ñàøà ïî ñðàâíåíèþ ñî ñðåäíèì áàëëîì

âñåõ ó÷àñòíèêîâ?
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à) 98;

á) 4,9;

â) 93,1;

ã) 22,3;

ä) äðóãîé îòâåò.

Îòâåò: â)

Ðåøåíèå. Ïóñòü {ai} � ðåçóëüòàòû òåñòà, ïðè÷åì a1 � ðåçóëüòàò Ñàøè. Òîãäà ïî

óñëîâèþ

a1 −
a2 + a3 + . . . a20

19
= 98,

à â çàäà÷å íåîáõîäèìî âû÷èñëèòü

a1 −
a1 + a2 + a3 + . . .+ a20

20
.

Ïðèâåäåì ëåâóþ ÷àñòü ïåðâîãî âûðàæåíèÿ ê îáùåìó çíàìåíàòåëþ:

19a1 − a2 − a3 − . . .− a20
19

= 98.

Òàêèì îáðàçîì, 19a1 − a2 − a3 − . . .− a20 = 98 · 19. Çàìåòèì, ÷òî ëåâàÿ ÷àñòü âòîðîãî,
èñêîìîãî, âûðàæåíèÿ, ýòî 20a1−a1−a2−a3−...−a20

20
, ò. å. 19a1−a2−...a20

20
. È, ñëåäîâàòåëüíî,

19a1 − a2 − . . . a20
20

=
98 · 19
20

= 93,1.

3. (20 áàëëîâ) Æîðà âûïèñàë íà äîñêó âñå íàòóðàëüíûå ÷èñëà k > 1, íå ïðåâîñõîäÿùèå

20, äëÿ êîòîðûõ âåðíî ñëåäóþùåå óòâåðæäåíèå: ¾Åñëè êëåò÷àòûé ïðÿìîóãîëüíèê

ìîæíî ðàçðåçàòü ïî êëåòêàì íà k ðàâíûõ (ïî ôîðìå) ÷àñòåé, òî ýòîò æå ïðÿìî-

óãîëüíèê ìîæíî ðàçðåçàòü ïî êëåòêàì è íà ìåíüøåå k (íî áîëüøåå 1) êîëè÷åñòâî

ðàâíûõ ÷àñòåé¿. Ñêîëüêî ÷èñåë âûïèñàë Æîðà?

Îòâåò: 11.

Ðåøåíèå. Ïóñòü ïëîùàäü ïðÿìîóãîëüíèêà ðàâíà S. Çàìåòèì, ÷òî åñëè ïðÿìîóãîëü-

íèê ìîæíî ðàçðåçàòü íà m ðàâíûõ ÷àñòåé, òî S = m · sm, ãäå sm � ïëîùàäü îäíîé

m-é ÷àñòè (òàê êàê ÷àñòè ðàâíû ïî ôîðìå, òî îíè ðàâíû è ïî ïëîùàäè).

Ïî óñëîâèþ, åñëè S = k · sk, òî è S = n · sn, ïðè÷åì 1 < n < k; è èñòèííîñòü

óòâåðæäåíèÿ íå çàâèñèò îò âåëè÷èíû S. Ýòî îçíà÷àåò, ÷òî n ÿâëÿåòñÿ äåëèòåëåì k.

Òî åñòü âûïèñàíû ìîãóò áûòü òîëüêî ñîñòàâíûå ÷èñëà.

Òåïåðü ïîêàæåì, ÷òî ëþáîå ñîñòàâíîå ÷èñëî áóäåò âûïèñàíî. Ïóñòü ïðÿìîóãîëüíèê

èìååò ðàçìåðû N×M êëåòî÷åê. Ñëåäîâàòåëüíî, S = N ·M = k ·sk = (p·q)·sk, ãäå p �
íàèìåíüøåå ïðîñòîå â ðàçëîæåíèè ÷èñëà k, à q � ñîîòâåòñòâóþùèé ìíîæèòåëü. Ïî-

ñêîëüêó ïðîèçâåäåíèå N è M äåëèòñÿ íà p, òî ëèáî N , ëèáî M , ëèáî îíè îáà äåëÿòñÿ

íà p. Ïóñòü, äëÿ îïðåäåëåííîñòè, íà p äåëèòñÿ N . Òî åñòü ñòîðîíà ïðÿìîóãîëüíèêà
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äëèíîé N ìîæåò áûòü ïîäåëåíà íà p ðàâíûõ ÷àñòåé. Çíà÷èò, èñõîäíûé ïðÿìîóãîëü-

íèê ìîæíî ïî êëåòî÷êàì ðàçðåçàòü íà p ïðÿìîóãîëüíè÷êîâ ðàçìåðà p×M (ðåæåì ïî

ñòîðîíå äëèíû N ïàðàëëåëüíî ñòîðîíå äëèíû M). Òàêèì îáðàçîì ìû ïîëó÷èëè, ÷òî

åñëè èñõîäíûé ïðÿìîóãîëüíèê ðàçðåçàí íà k ÷àñòåé, ãäå k ñîñòàâíîå, òî îí ìîæåò

áûòü ðàçðåçàí è íà ìåíüøåå ÷èñëî ðàâíûõ ÷àñòåé.

Ñîñòàâíûå íàòóðàëüíûå ÷èñëà, íå ïðåâîñõîäÿùèå 20, ýòî 4, 6, 8, 9, 10, 12, 14, 15, 16,

18 è 20. Èõ 11 øòóê.

4. (20 áàëëîâ) Íà äîñêå íàïèñàíû âñå íàòóðàëüíûå ÷èñëà îò 1 äî 2042. Çà îäèí õîä

ìîæíî äîïèñàòü íà äîñêó êâàäðàò êàêîãî-òî ÷èñëà íà äîñêå, ëèáî ÍÎÊ äâóõ ÷èñåë

íà íåé. Êàêîå íàèìåíüøåå ñîñòàâíîå ÷èñëî íåëüçÿ çàïèñàòü íà äîñêó?

Îòâåò: 2048.

Ðåøåíèå. Áóäåì äåéñòâîâàòü ïîñëåäîâàòåëüíî. ×èñëî 2043 � ïðîñòîå. ×èñëî 2044 =

= 2 · 2 · 511, òî åñòü ÿâëÿåòñÿ ÍÎÊ(4,511). Äàëåå, 2045 = 5 · 409, 2046 = 2 · 3 · 341 =

= ÍÎÊ(6, 341), 2047 � ïðîñòîå. ×èñëî 2048 = 211 è ýòî íå êâàäðàò êàêîãî-ëèáî èç

çàïèñàííûõ ÷èñåë, òàê êàê 11 � íå÷åòíîå, è íå ÍÎÊ, òàê êàê ÍÎÊ(210, 2k) = 210,

k < 10.

5. (30 áàëëîâ)Ìåäèàíà CM ïðÿìîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC (∠C = 90◦) ïåðåñåêàåò

âïèñàííóþ îêðóæíîñòü â òî÷êàõ P è Q. Èçâåñòíî, ÷òî CP = MQ. Äîêàæèòå,

÷òî îäèí èç óãëîâ òðåóãîëüíèêà ABC ðàâåí 60◦.

C B

M

O

R

Q

H

A

S

P

Ðåøåíèå. Ïîñêîëüêó ìåäèàíà CM ïåðåñåêàåò âïèñàííóþ îêðóæíîñòü ïðÿìîóãîëü-

íîãî òðåóãîëüíèêà â äâóõ òî÷êàõ (à íå â îäíîé), òî äàííûé òðåóãîëüíèê íå ÿâëÿåòñÿ

ðàâíîáåäðåííûì è öåíòð âïèñàííîé îêðóæíîñòè íå ëåæèò íà ìåäèàíå. Ïóñòü, äëÿ

îïðåäåëåííîñòè, öåíòð O ëåæèò âíóòðè òðåóãîëüíèêà ACM è ïóñòü òî÷êà P ëåæèò

ìåæäó C è Q (êàê íà ðèñóíêå).
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Çàìåòèì, ÷òî OH � ñåðåäèííûé ïåðïåíäèêóëÿð ê õîðäå PQ. Ñëåäîâàòåëüíî, CH =

= CP+PH = HQ+QM = HM . Îòñþäà ïîëó÷àåì, ÷òî ïðÿìîóãîëüíûå òðåóãîëüíèêè

OHC è OHM ðàâíû. Ïîýòîìó OC = OM .

Ïóñòü R è S � ïðîåêöèè òî÷êè O íà AB è AC ñîîòâåòñòâåííî (ïîñêîëüêó O ëåæèò

âíóòðè îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà CAM , òî å¼ ïðîåêöèÿ R áóäåò ëåæàòü íà AM),

òî åñòü OS = OR êàê ðàäèóñû âïèñàííîé îêðóæíîñòè. Ñëåäîâàòåëüíî, â ïðÿìîóãîëü-

íûõ òðåóãîëüíèêàõ OSC è ORM ðàâíû ãèïîòåíóçû è êàòåòû, òî åñòü ïîëó÷àåì, ÷òî

SC = RM . Îòñþäà, AC = AS + SC = AR + RM = AM . Òî åñòü òðåóãîëüíèê CAM

ðàâíîáåäðåííûé ñ îñíîâàíèåì CM . Íî AM = CM , òàê êàê ïî óñëîâèþ CM � ìåäè-

àíà ïðÿìîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà. Ñëåäîâàòåëüíî, â òðåóãîëüíèêå CAM ðàâíû âñå

ñòîðîíû è óãîë CAM , ÿâëÿþùèéñÿ è óãëîì òðåóãîëüíèêà ABC, áóäåò ðàâåí 60◦.

6. (30 áàëëîâ) Â ïàðàëëåëîãðàììå PQRS òî÷êà N � ñåðåäèíà ñòîðîíû RS. Íà ñòîðîíå

PS íàøëàñü òî÷êà T òàêàÿ, ÷òî ∠PTN = ∠QNT . Èçâåñòíî, ÷òî PT = 5, à TS =

= 3. Íàéäèòå äëèíó îòðåçêà QN .

Îòâåò: 11.

P T S D

Q R

N

Ðåøåíèå. Ïðîäëèì ïðÿìóþ QN çà òî÷êó N äî ïåðåñå÷åíèÿ ñ ïðÿìîé PS. Òî÷êó

ïåðåñå÷åíèÿ îáîçíà÷èì çà D. Òðåóãîëüíèêè NRQ è NSD ðàâíû (òàê êàê NR = NS,

∠QNR = ∠SND êàê âåðòèêàëüíûå, ∠QRN = ∠NSD êàê íàêðåñò ëåæàùèå ïðè

ïàðàëëåëüíûõ ïðÿìûõ QR è PS è ñåêóùåé QN). Ñëåäîâàòåëüíî, NQ = ND.

Ïî óñëîâèþ ∠PTN = ∠QNT . Îòñþäà ïîëó÷àåì, ÷òî ∠DTN = ∠DNT êàê ñìåæíûå

ñ ðàâíûìè. Ïîëó÷àåì, ÷òî òðåóãîëüíèê DNT ðàâíîáåäðåííûé ñ îñíîâàíèåì NT ;

ñëåäîâàòåëüíî, DT = DN .

Ïîñêîëüêó ïðÿìûå SR è PQ ïàðàëëåëüíû (èç óñëîâèÿ), òî òðåóãîëüíèêè DSN è

DPQ ïîäîáíû ïî òðåì óãëàì, à òàê êàê NS = 1
2
SR = 1

2
PQ, òî åñòü êîýôôèöèåíò

ïîäîáèÿ ðàâåí 1
2
. Ïîýòîìó DS = 1

2
DP = PS = PT + TS = 5 + 3 = 8. Îòñþäà

ïîëó÷àåì, ÷òî QN = ND = DT = DS + ST = 8 + 3 = 11.

7. (30 áàëëîâ) Â ðàâíîáîêîé òðàïåöèè ABCD (ñòîðîíà BC ïàðàëëåëüíà ñòîðîíå AD)

èçâåñòíî, ÷òî ∠ACD = 111◦ è BC + CD = AD. Íàéäèòå âåëè÷èíó óãëà ∠BDA.
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Îòâåò: 9◦.

Ðåøåíèå. Î÷åâèäíî, ÷òî BC < AD. Ïóñòü B′ è C ′ � îñíîâàíèÿ ïåðïåíäèêóëÿðîâ,

îïóùåííûõ èç âåðøèí B è C íà AD ñîîòâåòñòâåííî. Òàêèì îáðàçîì, B′C ′ = BC è

AB′ = C ′D. Ñëåäîâàòåëüíî, òàê êàê AB′+B′C ′+C ′D = AD = BC +CD, òî 2C ′D =

= CD, òî åñòü â ïðÿìîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå CC ′D êàòåò C ′D â äâà ðàçà ìåíüøå

ãèïîòåíóçû CD. Îòñþäà ïîëó÷àåì, ÷òî ∠CDC ′ = 60◦. Ïîýòîìó äëÿ òðåóãîëüíèêà

ACD ïîëó÷àåì, ÷òî ∠CAD = 180◦ − ∠ACD − ∠CDA = 180◦ − 111◦ − 60◦ = 9◦. Òàê

êàê òðàïåöèÿ ðàâíîáîêàÿ, òî △ABD = △ACD, ñëåäîâàòåëüíî, ∠BDA = ∠CAD =

= 9◦.

8. (40 áàëëîâ) Ïî êðóãó ñòîÿò 20 ÷åëîâå÷êîâ, êàæäûé èç êîòîðûõ èëè çåë¼íûé, èëè

êðàñíûé. Êàæäûé êðàñíûé ÷åëîâå÷åê âñåãäà ãîâîðèò ïðàâäó, à êàæäûé çåë¼íûé ÷å-

ëîâå÷åê âð¼ò. Íàçîâ¼ì äâóõ ÷åëîâå÷êîâ, ìåæäó êîòîðûìè ñòîÿò íå áîëåå äâóõ ÷å-

ëîâå÷êîâ, áëèçêèìè; ò. å. ó êàæäîãî ÷åëîâå÷êà ðîâíî 6 áëèçêèõ. Êàæäûé ÷åëîâå÷åê

çàÿâèë: ¾Ñðåäè ìîèõ áëèçêèõ õîòÿ áû 2 çåë¼íûõ ÷åëîâå÷êà¿. Êàêîå íàèáîëüøåå êî-

ëè÷åñòâî çåë¼íûõ ÷åëîâå÷êîâ ìîæåò áûòü?

Îòâåò: 8.

Ðåøåíèå. Çàìåòèì, ÷òî òàê êàê çåë¼íûé ÷åëîâå÷åê âñåãäà âð¼ò, òî íà ñàìîì äå-

ëå ó íåãî íå áîëåå îäíîãî áëèçêîãî çåë¼íîãî ÷åëîâå÷êà. Òåïåðü çàìåòèì, ÷òî ñðåäè

ëþáûõ ïÿòè ïîäðÿä ñòîÿùèõ ÷åëîâå÷êîâ ìîæåò áûòü íå áîëåå äâóõ çåë¼íûõ ÷åëîâå÷-

êîâ. Åñëè èõ áûëî áû òðè èëè áîëüøå, òî ó íå êðàéíèõ çåë¼íûõ ÷åëîâå÷êîâ ñðåäè

èõ áëèçêèõ áûëî áû íå ìåíüøå äâóõ çåë¼íûõ, ÷òî ïðîòèâîðå÷èò ïåðâîìó çàìå÷à-

íèþ. Òàêèì îáðàçîì, ðàçáèâàÿ ñòîÿùèõ ïî êðóãó ÷åëîâå÷êîâ íà íåïåðåñåêàþùèåñÿ

ïÿòåðêè, ïîëó÷àåì, ÷òî âñåãî ìîæåò áûòü íå áîëåå 20
5
· 2 = 8 çåë¼íûõ ÷åëîâå÷êîâ.

Ïðèìåð ðàñïîëîæåíèÿ ÷åëîâå÷êîâ, íà êîòîðîì äîñòèãàåòñÿ ïîëó÷åííàÿ îöåíêà:

Ç-Ç-Ê-Ê-Ê-Ç-Ç-Ê-Ê-Ê-Ç-Ç-Ê-Ê-Ê-Ç-Ç-Ê-Ê-Ê

9. (40 áàëëîâ) Â âåðøèíàõ ïðàâèëüíîãî 100-óãîëüíèêà ðàñïîëîæåíû öåëûå ÷èñëà, ñóì-

ìà êîòîðûõ ðàâíà 2025. Äâà èãðîêà ïî î÷åðåäè áåðóò ñåáå ïî îäíîìó ÷èñëó.

� Ïåðâûé èãðîê íà÷èíàåò, âûáèðàÿ ëþáîå ÷èñëî.

� Ñî âòîðîãî õîäà ðàçðåøàåòñÿ áðàòü ÷èñëà òîëüêî èç âåðøèí, ñîñåäíèõ ñ òåìè,

îòêóäà óæå áûëè âçÿòû ÷èñëà.

Ïîñëå 100 õîäîâ êàæäûé èãðîê ïîäñ÷èòûâàåò ñóììó ñâîèõ ÷èñåë. Ïîáåæäàåò òîò,

ó êîãî ñóììà áîëüøå.

Âåðíî ëè, ÷òî ïåðâûé èãðîê âñåãäà ñìîæåò âûèãðàòü, êàêèì áû íè áûëî íà÷àëüíîå

ðàñïðåäåëåíèå ÷èñåë è êàê áû íè èãðàë âòîðîé èãðîê?
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Îòâåò: Äà, âåðíî.

Ðåøåíèå. Ïîêðàñèì ÷èñëà â âåðøèíàõ 100-óãîëíèêà â øàõìàòíîì ïîðÿäêå; ïîëó-

÷èòñÿ 50 ÷åðíûõ è 50 áåëûõ ÷èñåë. Ïîñêîëüêó ñóììà âñåõ ÷èñåë íå÷åòíàÿ (ðàâíà

2025), òî ñóììû òîëüêî ÷åðíûõ è òîëüêî áåëûõ íå ìîãóò áûòü îäèíàêîâûìè, òî

åñòü êàêàÿ-òî èç íèõ áîëüøå. Ïóñòü ñóììà áåëûõ ÷èñåë áîëüøå ñóììû ÷åðíûõ ÷è-

ñåë. Òîãäà ïåðâûé èãðîê äîëæåí ïåðâûì õîäîì âûáðàòü êàêîå-ëèáî èç áåëûõ ÷èñåë,

âûíóæäàÿ âòîðîãî èãðîêà âûáèðàòü òîëüêî èç ÷åðíûõ. Ïîñëå õîäà âòîðîãî èãðîêà,

âûáðàâøåãî îäíî èç ÷åðíûõ, ñîñåäíèìè ñ óæå âûáðàííûìè áóäóò îñòàâøååñÿ ÷åðíîå

è íîâîå áåëîå. Òàêèì îáðàçîì, ïåðâûé èãðîê îïÿòü ìîæåò âûáðàòü áåëîå ÷èñëî. Ïî-

ñòóïàÿ òàê íà ïðîòÿæåíèè âñåé èãðû, ïåðâûé èãðîê âîçüìåò ñåáå âñå áåëûå ÷èñëà, à

âñå ÷åðíûå äîñòàíóòñÿ âòîðîìó èãðîêó. Ïîñêîëüêó ñóììà áåëûõ áîëüøå, òî ïîáåäèò

ïåðâûé èãðîê.

10. (40 áàëëîâ) Ñàøà äîëæåí áûë ñëîæèòü íåñêîëüêî íàòóðàëüíûõ ÷èñåë è ïîëó÷èòü

2024. Îäíàêî Ñàøà, ïî íåïîíÿòíûì ïðè÷èíàì, èëè èçâë¼ê èç ÷èñëà êâàäðàòíûé êî-

ðåíü (åñëè ïðè ýòîì ïîëó÷àëîñü öåëîå ÷èñëî), èëè âîçâ¼ë ÷èñëî â êâàäðàò, è òîëüêî

ïîòîì ñëîæèë. Ìîãëî ëè ó Ñàøè ïîëó÷èòñÿ 2025?

Îòâåò: Íåò.

Ðåøåíèå. Èäåÿ ðåøåíèÿ ñîñòîèò â òîì, ÷òî è ïðè âîçâåäåíèè â êâàäðàò, è ïðè

èçâëå÷åíèè êîðíÿ (êîãäà îí èçâëåêàåòñÿ) ñîõðàíÿåòñÿ ÷åòíîñòü. Òàê êàê åñëè â ðàç-

ëîæåíèè ÷èñëà íà ïðîñòûå ñîìíîæèòåëè áûëî ÷èñëî 2, òî ïðè âîçâåäåíèè â êâàäðàò

îíî ñîõðàíèòñÿ (è íå ìîæåò ïîÿâèòüñÿ, åñëè åãî íå áûëî); åñëè èç ÷èñëà ìîæíî

èçâëå÷ü êâàäðàòíûé êîðåíü, òî êàæäûé ïðîñòîé ñîìíîæèòåëü â åãî ðàçëîæåíèå âõî-

äèò ÷åòíîå ÷èñëî ðàç, ïîýòîìó ñîõðàíèòñÿ ïðè îïåðàöèè èçâëå÷åíèÿ êîðíÿ (íîâûå

ñîìíîæèòåëè ïîÿâèòüñÿ òàêæå íå ìîãóò).

Ñëåäîâàòåëüíî, ÷åòíîñòü ñóììû íå ìåíÿåòñÿ, åñëè ñëàãàåìûå, âñå èëè íåñêîëüêî,

çàìåíèòü íà èõ êâàäðàòû èëè êâàäðàòíûå êîðíè (êîãäà ïîëó÷àåòñÿ öåëîå ÷èñëî).

Òàêèì îáðàçîì, ïîëó÷èòü âìåñòî ÷åòíîé ñóììû íå÷åòíóþ íåâîçìîæíî.
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