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Решения и ответы:
10.1. 2x  , 4x  , 5x  .
10.2. три вектора длины 1/2, направленных из центра правильного

треугольника к его вершинам.
Алгебраическая сумма a + b – c получается из нулевой суммы векторов

a, b и c вычитанием удвоенного вектора c. Значит, длина каждого вектора
должна быть равна 1/2. Приведенные в ответе три вектора удовлетворяют
этим условиям.

10.3. В начале имеется чётное количество (500) нечетных чисел. На
каждом шаге четность количества нечетных чисел сохраняется. Значит, перед
последним ходом будет два нечетных числа или два четных числа, и останется
четное число.

10.4. В треугольнике ABC на стороне AB взята точка P так, что BP BC
(AB>BC). Биссектриса BM треугольника ABC пересекает описанную около
него окружность в точке N. Докажите, что четырехугольник APMN –
вписанный.

В треугольниках PBM и CBM равны стороны PB и
BC, BM – общая сторона, углы при вершине B также
равны. Значит, эти треугольники равны. Кроме того,

BPM MCB  . Углы BCA и BNA равны, как вписанные
и опирающиеся на одну дугу. В четырехугольнике APMN
угол при вершине N равен внешнему углу при
противоположной вершине P. Значит, четырехугольник
APMN – вписанный.

10.5. 7.
Обозначим m и n – количество дней, в которые выходило 9 и 10

богатырей, соответственно. k – количество дней, в которые выходил каждый
богатырь. Тогда 9 10 33m n k  . Отметим, что отсюда n должно делиться на 3.

Во-первых, уравнение 9 10 33m n  не имеет решений. Действительно n
не может  быть больше чем 3, то есть n равно 0 или 3, но 33 10n не делится
на 9.

Во-вторых, уравнение 9 10 66m n  имеет единственное решение в
целых неотрицательных числах 3m  , 4n  . В этом легко убедиться,
подставляя n равное 0, 3, 6. Отметим, что 7m n  .

Далее, если 3k  , то из неравенств  10 9 10 33 99m n m n k    
следует 8m n  .

Осталось привести пример графика дежурств на 7 дней. Присвоим
богатырям номера от 1 до 33. Первый день: 1-9; второй: 10-18; третий: 19-27;
четвёртый: 27-33 и 1-3; в остальные дни по 10 богатырей по порядку.




