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1. Доказать, что если уравнения

x2 + px + q = 0 и x2 + bx + c = 0
не имеют корней, то уравнение

7x2 + (2p + 3b+ 4)x + 2q + 3c + 2 = 0
тоже не имеет корней.
2. Наименьшее общее кратное семи натуральных чисел
равно 2012. Найдите наименьшую возможную сумму
этих чисел.
3. Три прямые пересекаются в одной точке O. Вне этих
прямых взяли точку M и опустили из нее
перпендикуляры на них. Точки H1, H2 и H3 – основания
этих перпендикуляров. Найдите отношение длины
отрезка OM к радиусу окружности, описанной около
треугольника H1H2H3.
4. Пять корней многочлена
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образуют возрастающую геометрическую прогрессию.
Найдите знаменатель этой прогрессии.
5. В анкете 2012 вопросов, на каждый из которых - два
варианта ответа: «да» или «нет». Назовем двух людей
“похожими”, если они ответили одинаково не менее чем
на половину вопросов. Докажите, что среди любых 1007
человек найдутся “похожие” люди.


