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Общее время выполнения работы – 4 астрономических часа.

Задание 1
Пол комнаты площадью 6 м2 покрыт тремя коврами, площадь каждого из которых равна 3м2.
Докажите, что какие-то два из этих ковров перекрываются по площади, не меньшей 1 м2.
Количество баллов 7

Задание 2
Даны три действительных числа: a, b и c.
Известно, что a + b + c > 0, ab + bc + ca > 0, abc > 0. Докажите, что a > 0, b > 0 и c > 0.
Количество баллов 7

Задание 3
Основание равнобедренного треугольника равно 12, а боковая сторона равна 18. К боковым
сторонам треугольника проведены высоты. Найдите длину отрезка, концы которого
совпадают с основаниями высот.
Количество баллов 7

Задание 4
Дано 20 различных натуральных чисел, меньших 70. Докажите, что среди их попарных
разностей найдутся четыре одинаковых.
Количество баллов 7

Задание 5
На плоскости дан квадрат 8*8, разбитый на клеточки 1*1. Его покрывают прямоугольными
равнобедренными треугольниками (два треугольника закрывают одну клетку). Имеется 64
черных и 64 белых треугольника. Рассматриваются "правильные" покрытия - такие, что
любые два треугольника, имеющие общую сторону – разного цвета. Сколько существует
правильных покрытий?
Количество баллов 7


