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ВСЕРОССИЙСКАЯ ОЛИМПИАДА ШКОЛЬНИКОВ ПО МАТЕМАТИКЕ

МУНИЦИПАЛЬНЫЙ ЭТАП

9 КЛАСС

1. Квадратный трехчлен х 2 + ах + b имеет целые корни по модулю большие 2.
Докажите, что число а + b + 1 составное.

2. Может ли число (х 2 + х + 1) 2 + (у 2 + у + 1) 2 при каких-то целых х и у
оказаться точным квадратом?

3. Родители купили Васе авторучку, книгу, ранец и футбольный мяч. Если бы
эти предметы стоили соответственно в 12, 6, 4 и 3 раза дешевле, то они бы
заплатили 1000 рублей. А если бы они стоили соответственно в 12, 15, 20 и 30
раз дешевле, то они заплатили бы 500 рублей. Что дороже: авторучка или
ранец?

4. В остроугольном треугольнике ABC проведена биссектриса AD и высота BE.
Докажите, что угол CED больше 45 градусов.

5. На столе лежит 2001 монета. Двое играют в следующую игру: ходят по
очереди, за ход первый может взять со стола любое нечетное число монет от 1
до 99, второй – любое четное число монет от 2 до 100 и т.д. Проигрывает тот,
кто не сможет сделать ход. Кто выигрывает при правильной игре?


