
Ìóíèöèïàëüíûé ýòàï Âñåðîññèéñêîé îëèìïèàäû ïî ìàòåìàòèêå

2018-2019 ó÷.ãîä

11 êëàññ

1. Ñóììà ñåìè ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë ðàâíà 2n. Âåðíî ëè, ÷òî îáÿçàòåëü-
íî íàéäóòñÿ òðè ÷èñëà ñðåäè ýòèõ ñåìè ÷èñåë, ñóììà êîòîðûõ áîëüøå n?

2. Íàéäèòå âñå ïîëîæèòåëüíûå ðåøåíèÿ óðàâíåíèÿ

x101 + 10099 = x99 + 100101

Íå çàáóäüòå îáîñíîâàòü ñâîé îòâåò.

3. Äàíà òðàïåöèÿ ABCD ñ áîëüøèì îñíîâàíèåì AD. Òî÷êà O � ñåðåäèíà ñðåä-
íåé ëèíèè òðàïåöèè. Òî÷êè K, L, M, N � îáðàçû âåðøèí A, B, C, D ïðè öåí-
òðàëüíîé ñèììåòðèè îòíîñèòåëüíî òî÷êè O. Ïðÿìûå KM è NL ïåðåñåêàþò
ñòîðîíû CD è AB â òî÷êàõ P è Q ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî êàæäûé èç
îòðåçêîâ CM , BL, AP , DQ äåëèò ïëîùàäü òðàïåöèè ïîïîëàì.

4. Ìíîãî÷ëåí ñ öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè ïðèíèìàåò çíà÷åíèå 2018 ðîâíî â 2018
öåëûõ òî÷êàõ. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîãî÷ëåí íå ìîæåò èìåòü öåëûå êîðíè.

5. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî ÷èñëà a, âñå ïðîñòûå äåëèòåëè êîòî-
ðîãî íå ìåíüøå 7, íàéäåòñÿ òàêîå íàòóðàëüíîå ÷èñëî m, ÷òî ïðîèçâåäåíèå am
áóäåò ÷èñëîì, äåñÿòè÷íàÿ çàïèñü êîòîðîãî ñîñòîèò òîëüêî èç åäèíèö.


