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1. Îëüãà ïðîåõàëà èç ãîðîäà íà äà÷ó íà òàêñè ñ ïåðåñàäêîé â ïîñåëêå. Èç ãîðîäà äî

ïîñåëêà îíà åõàëà íà �Òàêñè-A�, è çàïëàòèëà çà ïîåçäêó èç ðàñ÷åòà 6 ðóá çà êì. Èç

ïîñåëêà äî äà÷è îíà åõàëà íà �Òàêñè-Á� è çàïëàòèëà çà ïîåçäêó èç ðàñ÷åòà 4 ðóá çà

êì. Íà ñëåäóþùèé äåíü Îëüãà åõàëà îáðàòíî, è îáå �èðìû òàêñè ïîìåíÿëè òàðè�

� �Òàêñè-A� çà ïîåçäêó îò ïîñåëêà äî ãîðîäà âçÿëî ïî 3 ðóá çà êì, �Òàêñè-Á� âçÿëî

çà ïîåçäêó îò äà÷è äî ïîñåëêà ïî 10 ðóá çà êì. Îëüãà íàñ÷èòàëà, ÷òî íà âòîðîé äåíü

îíà çàïëàòèëà ðîâíî íà 100 ðóá ìåíüøå. Ìîãëî ëè òàê áûòü? Îïëàòà ïîåçäîê â òàêñè

ïðîèçâîäèëàñü çà öåëîå ÷èñëî êèëîìåòðîâ, âðåìÿ íà ïîñàäêó è âûñàäêó Îëüãà íå

îïëà÷èâàëà.

2. Äîêàæèòå íåðàâåíñòâî äëÿ ëþáûõ âåùåñòâåííûõ a, b

a2 + 4b2 + 4b− 4a + 5 ≥ 0

Ïðè êàêèõ a, b âûïîëíÿåòñÿ ðàâåíñòâî?

3. Íà îêðóæíîñòè îòìåòèëè 2021 òî÷êó è ñîåäèíèëè ýòè òî÷êè îòðåçêàìè òàê, ÷òî ïîëó-
÷èëñÿ âûïóêëûé âïèñàííûé 2021-óãîëüíèê, ðàçðåçàííûé äèàãîíàëÿìè íà òðåóãîëüíè-
êè. Ïðè ýòîì íèêàêèå äâå äèàãîíàëè íå ïåðåñåêëèñü âî âíóòðåííèõ òî÷êàõ (îáùèìè

òî÷êàìè ðàçëè÷íûõ äèàãîíàëåé ÿâëÿþòñÿ òîëüêî âåðøèíû). Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè

ïîëó÷åííûõ òðåóãîëüíèêîâ íå ìîæåò áûòü áîëüøå îäíîãî îñòðîóãîëüíîãî.

4. Äàíà ðàâíîáåäðåííàÿ òðàïåöèÿ. Ïðîâåäåíû äâå îêðóæíîñòè: ïåðâàÿ îêðóæíîñòü êà-

ñàåòñÿ áîêîâûõ ñòîðîí â âåðøèíàõ îäíîãî îñíîâàíèÿ òðàïåöèè, âòîðàÿ îêðóæíîñòü

êàñàåòñÿ áîêîâûõ ñòîðîí â âåðøèíàõ äðóãîãî îñíîâàíèÿ òðàïåöèè. Äèàãîíàëü òðàïå-

öèè ïåðåñåêàåòñÿ ñ êàæäîé èç îêðóæíîñòåé, ñîîòâåòñòâåííî, ïîëó÷àþòñÿ äâå õîðäû.

Äîêàæèòå, ÷òî ýòè õîðäû ðàâíû.

5. Óðàâíåíèå x3+px2+qx+r = 0, ãäå p, q, r � öåëûå, èìååò òðè ðàçëè÷íûõ öåëûõ êîðíÿ
x1, x2, x3. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëà q è r íå èìåþò îáùèõ äåëèòåëåé òîãäà è òîëüêî òîãäà,

êîãäà ÷èñëà â êàæäîé èç ïàð (x1, x2), (x2, x3), (x3, x1) íå èìåþò îáùèõ äåëèòåëåé.

Ïðîäîëæèòåëüíîñòü âûïîëíåíèÿ çàäàíèé � 235 ìèíóò.

Ìàêñèìàëüíîå êîëè÷åñòâî áàëëîâ çà êàæäóþ çàäà÷ó � 7 áàëëîâ. Èòîãî 35 áàëëîâ çà âñå

çàäàíèå.


