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10.1. Äåéñòâèòåëüíûå ÷èñëà x, y, z, t óäîâëåòâîðÿþò ñèñòåìåxy + xz + xt+ yz + yt+ zt = 1;

x2 + y2 + z2 + t2 = 2.

Êàêîå ìèíèìàëüíîå è êàêîå ìàêñèìàëüíîå çíà÷åíèÿ ìîæåò ïðèíèìàòü âåëè÷èíà x+ y + z + t?

Ä. Ìèíååâ

10.2. Íà Íîâûé Ãîä ìàãàçèí ïîäàðêîâ óêðàñèë âèòðèíó ãèðëÿíäîé èç 2n + 1 ëàìïî÷êè.

Âñå ëàìïî÷êè èìåþò ïîïàðíî ðàçëè÷íûå öâåòà, à ïåðâàÿ è ïîñëåäíÿÿ ëàìïî÷êà íå ñîåäèíåíû

íàïðÿìóþ. Â íîâîãîäíþþ íî÷ü ïðîèçîø¼ë ñáîé: êàæäàÿ ëàìïî÷êà ïîìåíÿëà ñâîé öâåò íà öâåò

îäíîé èç ñâîèõ ñîñåäîê. Äîêàæèòå, ÷òî òåïåðü íàéäóòñÿ äâå ëàìïî÷êè îäíîãî öâåòà.

È. Äâîéíèøíèêîâ

10.3. Ìîæíî ëè íà øàõìàòíîé äîñêå ðàññòàâèòü íåñêîëüêî

(áîëüøå 0) øàõìàòíûõ êîíåé òàêèì îáðàçîì, ÷òîáû êàæäûé áèë

ðîâíî ÷åòûð¼õ äðóãèõ?

10.4. Äàí îñòðîóãîëüíûé òðåóãîëüíèê ABC. Îêðóæíîñòè ωa è ωb, ïðîõîäÿùèå ÷åðåç òî÷êó

C, êàñàþòñÿ ïðÿìîé AB â òî÷êàõ A è B ñîîòâåòñòâåííî. Ïóñòü D � âòîðàÿ òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ

ωa è ωb. Íàéäèòå îòíîøåíèå ðàäèóñîâ îêðóæíîñòåé ωa è ωb åñëè èçâåñòíî, ÷òî ïðÿìûå AD è

BC ïåðïåíäèêóëÿðíû.

Ä. Ìèíååâ

10.5. Íà êóõíå ðåñòîðàíà ðàáîòàþò n > 3 ïîâàðîâ, êàæäûé èç êîòîðûõ óìååò ãîòîâèòü

íåñêîëüêî áëþä, ïðè ýòîì êàæäîå èç èìåþùèõñÿ â ìåíþ 48 áëþä óìåþò ãîòîâèòü ðîâíî òðîå

èç íèõ. Øåô-ïîâàðó íåîáõîäèìî òàê ñîñòàâèòü ãðàôèê ðàáîòû äëÿ ñâîåé êîìàíäû, ÷òîáû ó

êàæäîãî ïîâàðà â îäèí èç äíåé íåäåëè áûë âûõîäíîé. Äîêàæèòå, ÷òî ýòî ìîæíî ñäåëàòü òàê,

÷òîáû äëÿ ëþáîãî áëþäà â ëþáîé äåíü íåäåëè íà êóõíå áûë ïîâàð, êîòîðûé óìååò åãî ãîòîâèòü.

Ä. Ìèíååâ


