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Çàäàíèå ðàçìåùåíî íà äâóõ ëèñòàõ

1. Ìîæíî ëè òàê ðàññòàâèòü íàòóðàëüíûå ÷èñëà â âåðøèíàõ ïðàâèëüíîãî äåñÿòèóãîëü-
íèêà, ÷òîáû áûëè âûïîëíåíû äâà ïðàâèëà:
� ëþáûå äâà ÷èñëà, ñòîÿùèå â ñîñåäíèõ âåðøèíàõ, ò.å. â âåðøèíàõ, ñîåäèíåííûõ ñòî-
ðîíîé, èìåëè áû îáùèé äåëèòåëü;
� ëþáûå äâà ÷èñëà, ñòîÿùèå â âåðøèíàõ, ñîåäèíåííûõ êàêîé-ëèáî äèàãîíàëüþ, íå
èìåëè áû îáùèõ äåëèòåëåé, áîëüøèõ åäèíèöû?

2. Êëåòêè áåñêîíå÷íîé êëåò÷àòîé ïëîñêîñòè ðàñêðàøåíû â âîñåìü öâåòîâ. Äîêàæèòå,
÷òî íàéäóòñÿ äâå êëåòêè êàêîãî-òî îäíîãî öâåòà, ðàññòîÿíèå ìåæäó êîòîðûìè ïî ñåò-
êå íå áîëüøå îäíîé êëåòêè.
Ðàññòîÿíèåì íà ñåòêå ìåæäó êëåòêàìè A è B íàçîâåì êîëè÷åñòâî ïðîìåæóòî÷-
íûõ êëåòîê, êîòîðûå íóæíî ïðîéòè, äâèãàÿñü ïî ñàìîìó êîðîòêîìó ïóòè èç A â B.
Íà ðèñóíêå ïîêàçàíû êëåòêè X è Y , ðàññòîÿíèå ìåæäó êîòîðûìè ðàâíî 0; êëåòêè
M è N , ðàññòîÿíèå ìåæäó êîòîðûìè ðàâíî 2; êëåòêè P è Q, ðàññòîÿíèå ìåæäó êî-
òîðûìè ðàâíî 3. Ñîñåäíèìè ñ÷èòàþòñÿ êëåòêè, èìåþùèå îáùóþ ñòîðîíó (ñîñåäíèå
ïî âåðòèêàëè èëè ãîðèçîíòàëè) èëè îáùóþ âåðøèíó (ñîñåäíèå ïî äèàãîíàëè).



3. Äàíà òðàïåöèÿ ABCD ñ îñíîâàíèÿìè AD è BC. Íà îñíîâàíèÿõ îòìå÷åíû ïðîèç-
âîëüíûå òî÷êè K è M , ñì. ðèñóíîê. Îòðåçîê AM ïåðåñåêàåò îòðåçîê BK â òî÷êå
P , îòðåçîê DM ïåðåñåêàåò îòðåçîê CK â òî÷êå Q. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà ïëîùàäåé
òðåóãîëüíèêîâ ABP è CDQ ðàâíà ïëîùàäè ÷åòûðåõóãîëüíèêà KPMQ.
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4. Ðåøèòå ñèñòåìó óðàâíåíèé, ñ÷èòàÿ x è y íàòóðàëüíûìè (öåëûìè ïîëîæèòåëüíûìè)
÷èñëàìè {

ÍÎÄ(x, y) + 143x = 2009

ÍÎÄ(x, y) ·ÍÎÊ(x, y) + 3y = 2023

5. Ïóñòü a > 0, b > 0, c > 0 è a+ b+ c = 1. Äîêàæèòå, ÷òî

√
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√
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√
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Ïðîäîëæèòåëüíîñòü âûïîëíåíèÿ çàäàíèé � 235 ìèíóò.
Ìàêñèìàëüíîå êîëè÷åñòâî áàëëîâ çà êàæäóþ çàäà÷ó � 7 áàëëîâ. Èòîãî 35 áàëëîâ çà âñå
çàäàíèå.
Íå çàáóäüòå îáîñíîâàòü ñâîè ðåøåíèÿ çàäà÷!


