
�åøåíèÿ çàäà÷, 7 êëàññ

7.1. Äàíî äâóçíà÷íîå ÷èñëî ab, ñóììà öè�ð êîòîðîãî â ïÿòü ðàç ìåíüøå ñàìîãî ÷èñëà.

Íàéäèòå âñå òàêèå äâóçíà÷íûå ÷èñëà. Îòâåò ïîÿñíèòå.

Îòâåò. 45.

�åøåíèå. Ïóñòü n = ab. Èç óñëîâèÿ 10a+ b = 5(a+ b) ñëåäóåò, ÷òî 5a = 4b, ïîýòîìó

b äåëèòñÿ íà 5. Òàêèì îáðàçîì, b = 5, òàê êàê åñëè b = 0, òî è a = 0.
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7.2. Â íåêîòîðûõ ñòðàíàõ äàòó çàïèñûâàþò òàê: íîìåð ìåñÿöà, íîìåð äíÿ, ãîä. Â

�îññèè ñíà÷àëà èä¼ò ÷èñëî, ïîòîì ìåñÿö è ãîä. Ïîñ÷èòàéòå êîëè÷åñòâî äíåé ãîäà,

äàòó êîòîðûõ íåëüçÿ ïðî÷èòàòü îäíîçíà÷íî, íå çíàÿ, êàêèì ñïîñîáîì îíà çàïèñàíà?

Îòâåò. 132.

�åøåíèå. Çàìåòèì, ÷òî ýòî òå äíè, ó êîòîðûõ äàòà ìîæåò áûòü íîìåðîì ìåñÿöà,

òî åñòü ïðèíèìàòü çíà÷åíèÿ îò 1 äî 12. Òàêèì äíåé 12 · 12 = 144. Íî äíè, ó êîòîðûõ

÷èñëî ñîâïàäàåò ñ íîìåðîì ìåñÿöà, ïîíèìàþòñÿ îäíîçíà÷íî. Òàêèõ äíåé ðîâíî 12. Ñëå-

äîâàòåëüíî, èñêîìûõ äíåé 144− 12 = 132.
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7.3. Ìîæåò ëè ðàçíîñòü äâóõ ÷èñåë âèäà n2+4n (n � íàòóðàëüíîå ÷èñëî), ðàâíÿòüñÿ

2026?

Îòâåò. Íå ìîæåò.

�åøåíèå. Åñëè X = n2+4n, à Y = m2+4m, òî X−Y = (n−m)(n+m+4). Íî ÷èñëà

â ñêîáêàõ � îäèíàêîâîé ÷¼òíîñòè, à èõ ïðîèçâåäåíèå íå ìîæåò áûòü ðàâíî 2026 = 2 ·1013.
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7.4. Äàí ïðÿìîóãîëüíèê ABCD. Íà ñòîðîíå BC ïðÿìîóãîëüíèêà ABCD âçÿòà òî÷êà

K, à íà ñòîðîíå AD âçÿòà òî÷êà M òàê, ÷òî BK = DM . Îòðåçêè AK è BM ïåðåñå-

êàþòñÿ â òî÷êå P , à îòðåçêè DK è CM � â òî÷êå N . Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèêè

PAB è NCD ðàâíû.

Îòâåò. Íå ìîæåò.



�åøåíèå.

Èç ðàâåíñòâà òðåóãîëüíèêîâ ABK è CDM ïîëó÷àåì, ÷òî ∠BAK = ∠DCM . Èç

ðàâåíñòâà òðåóãîëüíèêîâ BAM è DCK ñëåäóåò ðàâåíñòâî ∠MBA = ∠KDC.

Òàêèì îáðàçîì, ∠BAP = ∠DCN è ∠PAB = ∠NDC.
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7.5. Íà äîñêå íàïèñàíî ÷èñëî 123 456 789. Ó íàïèñàííîãî ÷èñëà âûáèðàþòñÿ äâå ñîñåä-

íèå öè�ðû, åñëè íè îäíà èç íèõ íå ðàâíà íóëþ, èç êàæäîé âû÷èòàåòñÿ ïî åäèíèöå,

è âûáðàííûå öè�ðû ìåíÿþòñÿ ìåñòàìè (íàïðèìåð, 123456789 → 123436789 → . . .).

Êàêîå íàèìåíüøåå ÷èñëî ìîæåò áûòü ïîëó÷åíî â ðåçóëüòàòå òàêèõ îïåðàöèé?

Îòâåò. 101 010 101.

�åøåíèå. Ìîæíî çàìåòèòü, ÷òî ïðè óêàçàííûõ îïåðàöèÿõ íà íå÷¼òíûõ ìåñòàõ âñå-

ãäà áóäóò ñòîÿòü íå÷¼òíûå öè�ðû, à íà ÷¼òíûõ � ÷¼òíûå, òàê êàê ïðè âû÷èòàíèè 1

÷¼òíîñòü ÷èñåë ìåíÿåòñÿ íà ïðîòèâîïîëîæíóþ ,à ïåðñòàíîâêà èõ ìåñòàì ïðèâîäèò ê èñ-

õîäíîé ÷¼òíîñòè. Òîãäà, íà âñåõ ÷¼òíûõ ìåñòàõ ñòîèò öè�ðà, íå ìåíüøàÿ 1, è ïîýòîìó

íàèìåíüøèì ìîæåò áûòü òîëüêî ÷èñëî 101 010 101.

Ïðîâåðèì, ÷òî ïîëó÷åííîå ÷èñëî ïîëó÷åíî óêàçàííûìè îïåðàöèÿìè:

a) 8 îïåðàöèé ïîíàäîáèòñÿ íà ïîëó÷åíèÿ 01 äëÿ ïîñëåäíèõ äâóõ öè�ð;

b) 6 îïåðàöèé ïðåâðàòèò äâå ïðåäûäóùèå öè�ðû (67) â 01;


) 4 îïåðàöèè äëÿ ïàðû (45);

d) 2 îïåðàöèè ïðåâðàòÿò â 01 ïàðó (23).
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